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1. 设 a, b, c是给定复数, 记 |a� b| � m, |a� b| � n,已知mn � 0,求证

maxt|ac� b|, |a� bc|u ¥ mn?
m2 � n2

.

2. 试证明: (1) 若 2n � 1 为素数, 则对于任意 n 个互不相同的正整数 a1, a2, � � � , an, 都存在 i, j P
t1, 2, � � � , nu,使得

ai � ajpai, ajq ¥ 2n� 1;

(2)若 2n� 1为合数, 则存在 n个互不相同的正整数 a1, a2, � � � , an,使得对任意 i, j P t1, 2, � � � , nu,都有
ai � ajpai, ajq   2n� 1.

其中 px, yq表示正整数 x, y的最大公约数.

3. 已知 a1, a2, � � � , a11为给定的 11个互不相同的正整数,且总和小于 2007.在黑板上依次写着 1, 2, � � � , 2007

这 2007个数. 将连续的 22次操作定义为一个操作组: 第 i次操作可以从黑板上现有的数中任选一个数,

当 1 ¤ i ¤ 11时, 加上 ai,当 12 ¤ i ¤ 22时, 减去 ai�11.如果最终结果为 1, 2, � � � , 2007的偶排列, 则称

这个操作组为优的; 如果最终结果为 1, 2, � � � , 2007的奇排列, 则称这个操作为次优的, 问: 优的操作组

与次优的操作组哪种多, 多多少?

注: 1, 2, � � � , n的一个排列 x1, x2, � � � , xn称为偶排列, 如果
±
i¡j
pxi � xjq为正数; 否则称为奇排列.
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