
       第一天 

1．设 n是正整数， 1 2, , , na a a 是非负实数．求证：
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2．如图所示,圆 1 2,  外切于点 T，点 A，E在圆 1 上，直线 AB，DE分

别与圆 2 相切于点 B，D，直线 AE 与 BD相交于点 P．求证： 
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3．求满足如下条件的所有整数对 ( , )a b ：存在大于 1 的整数 d ，使得

对任意的正整数n， 1n na b  都是 d 的倍数．

4．一个正 13边形的每个顶点处都放有一枚黑子或一枚白子．定义一

次操作为交换两个顶点处的棋子．证明：无论棋子如何摆放，总可以

经过至多一次操作，使得这些棋子的颜色关于正 13 边形的某条对称

轴对称． 
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