智浪教育—普惠英才文库

2005年福建省高一数学竞赛试题

(考试时间：5月15日上午8：30—11：00)

	题号
	一
	二
	总分

	
	1—10
	11
	12
	13
	14
	

	得分
	　
	　
	　
	　
	　
	　

	评卷人
	　
	　
	　
	　
	　
	　

	复查人
	　
	　
	　
	　
	　
	　


答题时注意：
1.用圆珠笔或钢笔作答.

2.解答书写时不要超过装订线.


3.草稿纸不上交.

一、填空题(共10小题，每小题9分，满分90分)

1.y= EQ \R(,-x) 
+ EQ \R(,+x) 
的最大值为a，最小值为b，则ab等于         .


2.已知实数b,c满足b<2<c，且函数
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当b≤x≤c时有最大值4c，最小值b，则b+c=          .


3.已知集合
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，对它的任一非空子集A，可以将A中的每一个元素k都乘以
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再求和(例如，A={2,3,8}，则可求得和为(-1)2×2+(-1)3×3+(-1)8×8=7),对S的所有非空子集，这些和的总和为          .


4.已知两个集合A=
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，若A∩B≠
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，则整数a 的值为          .


5.函数f(x)的定义域为(0,+∞)，并且对任意正实数x，都有f(x)+2f( EQ 

 EQ \F(2005,x) )=3x，则f(2)=          .


6.a,b,c是正整数，且成等比数列，b-a是一个完全平方数，log6a+log6b+log6c=6，则a+b+c=          .


7.已知f(x)=x2+6ax-a，y=f(x)的图像与x轴有两个不同的交点(x1，0),(x2,0)且 EQ \F(a,(1+x1)(1+x2)) - EQ \F(3,(1-6a-x1)(1-6a-x2)) =8a-3，则a的值为     .


8.若不等式
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对-1≤a≤1恒成立，则x的取值范围是          .


9.已知数列{ak}的通项ak=2k，k=1，2，…，n，则所有的aiaj(1≤i≤j≤n)的和为          .


10.设n为正整数，记1×2×…×n为n!(例如1！=1，2！=1×2，5！=1×2×3×4×5)，若存在正整数a2，a3，a4，a5，a6满足 EQ \F(31,36) = EQ \F(a2,2！) + EQ \F(a3,3！) + EQ \F(a4,4！) + EQ \F(a5,5！) + EQ \F(a6,6！) ，这里0≤ai<I，i=2，3，4，5，6，则
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等于          .
二、解答题(共4小题，每小题15分，满分60分)

11.设a,b,c这三个质数成等差数列，公差为10，求出所有这样的a,b,c.


12.设f(x)=ax2+bx+c(a，b，c∈R)，已知
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 EMBED Equation.3  [image: image11.wmf]1
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，求证：当x∈[-1,1]时，
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13.在直角三角形ABC中，∠B=90°，它的内切圆分别与BC，CA，AB相切于点D，E，F，连接AD，与内切圆相交于另一点p，连接PC，PE，PF，FD.已知PC⊥PF.

求证：(1) EQ \F(PF,FD) = EQ \F(PD,DC) 
(2)PE∥BC.


14.设集合A的元素都是正整数，满足如下条件：

       (1)A的元素个数不小于3；

       (2)若a∈A，则a的所有正因数都属于A

       (3)若a∈A，b∈A，1<a<b，则1+ab∈A.

请解答下面的问题：

(1)证明：1，2，3，4，5都是集合A的元素

(2)问：2005是否是集合A的元素？并说明理由。
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