智浪教育—普惠英才文库

2013年全国高中数学联合竞赛加试
试题参考答案及评分标准
说明：
1. 评阅试卷时，请严格按照本评分标准的评分档次给分.
2. 如果考生的解答方法和本解答不同，只要思路合理、步骤正确，在评卷时可参考本评分标准适当划分档次评分，10分为一个档次，不要增加其他中间档次.
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一、（本题满分40分）如图，
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是圆的一条弦，
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内一点，E、F为线段
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证明
连接AD，BC，CF，DE.由于AE=EF=FB，从而
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同样
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另一方面，由于
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故将
两式相乘可得，，即
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由托勒密定理
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二、（本题满分40分）给定正整数
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对正整数
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所以
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设
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三、（本题满分50分）一次考试共有
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由于
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由柯西不等式得
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另一方面，若有一个学生全部答对，其他
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四、（本题满分50分）设
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现在设
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若可将这些数分成两组，使得每一组中任意若干个数的和均不能被
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