智浪教育-普惠英才

2012年全国高中数学联赛模拟试题五

一、填空题

        1. 从集合
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中，去掉所有
[image: image2.wmf]3

的倍数以及
[image: image3.wmf]5

的倍数后，则
[image: image4.wmf]M

中剩下的元素个数为           ．

　　2. 函数
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的值域是       ．
　　3. 
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　　4. 九个连续正整数自小到大排成一个数列
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，若
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的值为一平方数，
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的值为一立方数，则这九个正整数之和的最小值是      ．

5．现安排7名同学去参加5个运动项目，要求甲、乙两同学不能参加同一个项目，每个项目都有人参加，每人只参加一个项目，则满足上述要求的不同安排方案数为               ．（用数字作答）

6．在四面体[image: image14.wmf]ABCD



的外接球的半径为                 ．
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中，已知
7．直线[image: image20.wmf]C



的坐标为                 ．
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，则点[image: image18.wmf]C



为抛物线上的一点，[image: image17.wmf]B
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两点，[image: image16.wmf]x
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与抛物线
8．已知[image: image23.wmf]}
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中整数项的个数为        ．
[image: image22.wmf](
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，则数列


C
二、解答题
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1．（本小题满分20分）作斜率为[image: image30.wmf]l



的左上方．
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2

,

2

3

(

P



在直线[image: image28.wmf]B
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两点（如图所示），且[image: image27.wmf]1
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交于[image: image26.wmf]C



：[image: image25.wmf]l



与椭圆


的直线
（1）证明：△


的内切圆的圆心在一条定直线上；

（2）若[image: image33.wmf]PAB



的面积．


，求△
2. （
[image: image34.wmf]25

分）如图，
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、
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、
[image: image37.wmf]EF

是一个圆中三条互不相交的弦，以其中每两条弦为一组对边，各得到一个凸四边形，设这三个四边形的对角线的交点分别为
[image: image38.wmf],,

MNP

；证明：
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MNP

三点共线．

3. （25分）
[image: image40.wmf]n

项正整数列
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的各项之和为
[image: image42.wmf]2009

，如果这
[image: image43.wmf]n

个数既可分为和相等的
[image: image44.wmf]41

个组，又可分为和相等的
[image: image45.wmf]49

个组，求
[image: image46.wmf]n

的最小值．
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