2012年全国高中数学联赛模拟试题（3）
第一试 

一，填空题（每小题7分，共56分）

1、设
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适合等式
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的值域是                
2、若对所有正数
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不等式
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都成立，则
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的最小值是            
3、等差数列3，10，17，…，2005与3，8，13，…，2003中，值相同的项有           个.

4、在平面直角坐标系中，定义点
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之间的“直角距离”为
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若
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到点
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的“直角距离”相等，其中实

数
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满足
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，则所有满足条件的点
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的轨迹的长度之和为　               　．

5、将一个
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棋盘中的8个小方格染成黑色，使得每行、每列都恰有两个黑色方格，则有

                           种不同的染法.（用数字作答）

6、若
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为一个平方数，则正整数
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7、甲乙两人进行乒乓球比赛，约定每局胜者得1分，负者得0分，比赛进行到有一人比对方多2分或打满6局时停止．设甲在每局中获胜的概率为
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，乙在每局中获胜的概率为
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，且各局胜负相互独立，则比赛停止时已打局数
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的期望
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8、设函数
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，且
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二、解答题（第9题14分，第10，11题各15分）
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9．已知抛物线
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，其焦点为F，一条过焦点F，倾斜角为
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image31.wmf](0)
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的直线交抛物线于A，B两点，连接AO（O为坐标原点），交准线于点
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，连接BO，交准线于点
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，求四边形
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的面积．

10．数列
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定义如下：
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，且当
[image: image37.wmf]2

n

³

时，
[image: image38.wmf]2

1

1,

1

,

n

n

n

an

a

n

a

-

+

ì

ï

ï

=

í

ï

ï

î

当

为

偶

数

时

，

当

为

奇

数

时

．


已知
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，求正整数n．

11．对一个边长互不相等的凸
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边形的边染色，每条边可以染红、黄、蓝三种颜色中的一种，但是不允许相邻的边有相同的颜色．问：共有多少种不同的染色方法？

第二试 （每题50分，共200分）
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1、已知，
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是圆上顺次四点，且
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的平分线交圆于
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的平分线交圆于
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，在由这六个点构成的六边形中，如果有四条边的长度相等，那么
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必为圆的直径．

2、设
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的最大值和最小值．

3、求所有满足方程组
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的三元实数组
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4、将8个车放到如图的9×9棋盘中，使得这8个车互不攻击且所在小方格颜色相同，问共有多少种不同的方法．

（两车互不攻击是指这两个车不同在任何一行或任何一列）
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