2012年全国高中数学联赛模拟试题（2）
一 试

1、 填空题：（每小题7分，共计56分）

1. 若函数
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的反函数必过点__________
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3. 已知数列
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4. 抛物线
[image: image13.wmf]2

8

1

x

y

-

=

的准线与
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轴交于点
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作直线交抛物线于点
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的取值范围是____________

5. 已知
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6. 如图，四面体
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中，
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为等腰直角三角形，
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则异面直线
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7. 已知点
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长的取值范围是________

8. 将一个
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棋盘中的8个小方格染成黑色，使得每行、每列都恰有两个黑色方格，则有_               不同的染法.（用数字作答）

二、解答题：（三题共计44分）

9. （本题14分）已知二次函数
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 有两个实数根
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的两实根的差为2，求实数
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的取值范围.

10．（本题15分）数列
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证明：（1）对任意
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为正整数；(2)对任意
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11.（本题15分）用纸板裁剪出两个半径不同的圆，每个圆再分成200个相等的扇形，且将每个圆的100个扇形涂成白色，另100个扇形涂成黑色.将小圆叠放在大圆的上面，使得它们的圆心重合.

求证：总可以旋转小圆，使得这两个圆的扇形上下对齐，且小圆至少有100个扇形位于大圆的同色扇形上.

第二试

1.（本题50分）凸四边形
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中，
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是最长边，点
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平分四边形
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的面积，求证：线段
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2. （本题50分）定义
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，其中
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3.（本题50分）已知一个给定的平面点集中，任意三点都可被一个半径为1的圆覆盖，求证：这个点集能被一个半径为1的圆覆盖.

4.（本题50分）设
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是一个固定的正整数，证明：对任何非负整数
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，下述不定方程
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有无穷多个正整数解
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