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1.4　绝对值的三角不等式
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1.不等[image: image2.png]_la+b|

x
|al + |b|



≤1成立的充要条件为(　　)
A.a,b都不为零

B.ab>0

C.a,b为非负数

D.a,b中至少有一个不为零

答案:B

2.若|a+b|<-c,则不等式:①a<-b-c;②a+b<c;③a+c<b;④|a|+c<|b|;⑤|a|+|b|<-c中,一定成立的个数是(　　)
A.1
B.2
C.3
D.4

解析:由|a+b|<-c,得c<a+b<-c,于是a<-b-c,故①正确;
由|a|-|b|≤|a+b|<-c,得|a|+c<|b|,故④正确.故选B.
答案:B

3.若实数a,b满足ab>0,则不等式:①|a+b|>|a|;②|a+b|<|b|;③|a+b|<|a-b|;④|a+b|>|a-b|中,正确的是(　　)
A.①和②
B.①和③
C.①和④
D.②和④
解析:∵ab>0,∴a,b同号,∴|a+b|>|a|,|a+b|>|b|,|a+b|>|a-b|.故①④正确.
答案:C

4.若a,b都是非零实数,则下列不等式不成立的是(　　)
A.|a+b|>a-b
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≤|a+b|(ab>0)
C.|a+b|≤|a|+|b|
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≥2

解析:当a>0,b<0时,|a+b|<a-b.
答案:A

5.若a,b∈R,则以下命题正确的是(　　)
A.|a|-|b|≤|a+b|≤|a|+|b|
B.|a|-|b|<|a-b|<|a|+|b|
C.当且仅当ab>0时,|a+b|=|a|+|b|
D.当且仅当ab≤0时,|a+b|=|a|-|b|
解析:由定理“两个数的和的绝对值小于或等于它们绝对值的和,大于或等于它们绝对值的差”可知选项A正确;在选项A中,以-b代b,可得|a|-|b|≤|a-b|≤|a|+|b|,所以选项B不正确;当且仅当a,b同号或a,b中至少有一个为零,即ab≥0时,|a+b|=|a|+|b|,所以选项C不正确;当ab≤0,且|a|≥|b|时,|a+b|=|a|-|b|,所以选项D不正确.故选A.
答案:A

6.若a,b∈R,且|a|≤3,|b|≤2,则|a+b|的最大值是　　　　　,最小值是　　　　　. 
解析:由||a|-|b||≤|a+b|≤|a|+|b|,得|a+b|的最大值是5,最小值是1.
答案:5　1

7.若不等式|x-a|+|x-2|≤1对任意的实数x均成立,则实数a的取值范围为　　　　　. 
解析:∵|x-a|+|x-2|≥|(x-a)-(x-2)|=|2-a|,∴|2-a|≤1,解得1≤a≤3.
答案:[1,3]
8.若x<5,n∈N*,有下列不等式:
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解析:因为0[image: image6.png]< LErEA
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由x<5,并不能确定|x|与5的大小关系,也不能确定x与0的大小关系,所以①②③不成立.
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④成立.
答案:④
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∈(0,M).求证:|xy-ab|<ε.
证明∵|xy-ab|=|xy-ya+ya-ab|
=|y(x-a)+a(y-b)|
≤|y||x-a|+|a||y-b|
<M·[image: image10.png]2lal




∴|xy-ab|<ε.
★10.关于x的实系数一元二次方程x2+ax+b=0的两实根分别为α,β.若|a|+|b|<1,求证:|α|<1,且|β|<1.
证明∵α,β是x2+ax+b=0的两实根,
∴α+β=-a,αβ=b.
又∵|a|+|b|<1,∴|α+β|+|αβ|<1.
∵|α|-|β|≤|α+β|,|αβ|=|α||β|,
∴|α|-|β|+|α||β|<1,
即(|α|-1)(|β|+1)<0.
∵|β|+1>0,
∴|α|-1<0,即|α|<1,同理可证|β|<1.
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