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瓯海中学高二数学期末复习学案（圆锥曲线与方程）

一、曲线与方程知识梳理

曲线属于“形”的范畴，方程则属于“数”的范畴，它们通过直角坐标系而联系在一起，本节教材中把曲线看成是动点的轨迹，蕴涵了用运动的观点看问题的思想方法；把曲线看成方程的几何表示，方程看作曲线的代数反映，又包含了对应与转化的思想方法[image: image232.emf]�
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1．“曲线的方程”、“方程的曲线”的定义：

如果某曲线C上的点与一个二元方程
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的实数解建立了如下关系：
(1)曲线上的点的坐标都是这个方程的解；（纯粹性）[image: image3.emf]�
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(2)以这个方程的解为坐标的点都是曲线上的点．（完备性）[image: image4.emf]�
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那么，这个方程叫做曲线的方程；这条曲线叫做方程的曲线[image: image5.emf]�
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2．求简单的曲线方程的一般步骤：

（1）建立适当的坐标系，用有序实数对表示曲线上任意一点M的坐标；

（2）写出适合条件P的点M的集合；

（3）用坐标表示条件P（M），列出方程
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;

（4）化方程
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为最简形式；

（5）证明以化简后的方程的解为坐标的点都是曲线上的点[image: image8.emf]�
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二、椭圆知识梳理

1 [image: image9.emf]�
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椭圆定义：

平面内与两个定点
[image: image10.wmf]2
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的距离之和等于常数（大于
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）的点的轨迹叫作椭圆，这两个定点叫做椭圆的焦点，两焦点间的距离叫做椭圆的焦距[image: image12.emf]�
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2.椭圆标准方程：

（1）
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3．椭圆的几何性质：由椭圆方程
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(1)范围:   
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(2)对称性:图象关于
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轴对称．图象关于
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原点叫椭圆的对称中心，简称中心．
（3）顶点：椭圆和对称轴的交点叫做椭圆的顶点[image: image26.emf]�
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椭圆共有四个顶点： 
[image: image27.wmf])
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[image: image30.wmf]2
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叫椭圆的长轴，
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叫椭圆的短轴．长分别为
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[image: image33.wmf]b
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分别为椭圆的长半轴长和短半轴长.

(4)离心率: 椭圆焦距与长轴长之比[image: image34.emf]�
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4．椭圆的第二定义:一动点到定点的距离和它到一条定直线的距离的比是一个常数
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），那么这个点的轨迹叫做椭圆[image: image43.emf]�
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 其中定点叫做焦点，定直线叫做准线，
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5．椭圆的准线方程

对于
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，相对于左焦点
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对应着左准线
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相对于右焦点
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6．椭圆的焦半径公式：（左焦半径）
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三、双曲线知识梳理

1．双曲线的定义：平面内到两定点
[image: image54.wmf]2
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的距离的差的绝对值为常数（小于
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  即
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2．双曲线的标准方程：

  焦点在
[image: image58.wmf]x

轴上时双曲线的标准方程为：
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     焦点在
[image: image62.wmf]y

轴上时双曲线的标准方程为：
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2．双曲线的几何性质：

（1）．范围、对称性  

由标准方程
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，从横的方向来看，直线x=-a,x=a之间没有图象，从纵的方向来看，随着x的增大，y的绝对值也无限增大，所以曲线在纵方向上可无限伸展，不像椭圆那样是封闭曲线[image: image67.emf]�
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 双曲线不封闭，但仍称其对称中心为双曲线的中心[image: image68.emf]�
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（2）．顶点

顶点：
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特殊点：
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实轴：
[image: image71.wmf]2
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虚轴：
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（3）．渐近线

双曲线
[image: image75.wmf]1

2

2

2

2

=

-

b

y

a

x

 的渐近线
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（4）．等轴双曲线

定义：实轴和虚轴等长的双曲线叫做等轴双曲线，这样的双曲线叫做等轴双曲线[image: image78.emf]�
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等轴双曲线的性质：（1）渐近线方程为：
[image: image79.wmf]x
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；（2）渐近线互相垂直；（3）离心率
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 等轴双曲线可以设为：
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焦点在x轴，
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（5）．共渐近线的双曲线系

如果已知一双曲线的渐近线方程为
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 EMBED Equation.3  [image: image87.wmf])
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那么此双曲线方程就一定是：
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（6）．离心率：双曲线的焦距与实轴长的比
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四、抛物线知识梳理

1. 抛物线定义：平面内与一个定点F和一条定直线
[image: image93.wmf]l
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 定点F叫做抛物线的焦点，定直线
[image: image95.wmf]l
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2．抛物线的准线方程：如图所示，分别建立直角坐标系，

设|KF|=
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>0），则抛物线的标准方程如下：
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(2)
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(3)
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(4) 
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[image: image123.wmf]p

的几何意义：是焦点到准线的距离

3．抛物线的几何性质（略）※抛物线不是双曲线的一支，抛物线不存在渐近线

（1）.抛物线的焦半径及其应用：
焦半径公式：

抛物线
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抛物线
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抛物线
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抛物线
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（2）焦点弦：

定义：过焦点的直线割抛物线所成的相交弦。

焦点弦公式：设两交点
[image: image132.wmf])
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，可以通过两次焦半径公式得到：

当抛物线焦点在x轴上时，焦点弦只和两焦点的横坐标有关：

抛物线
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（3）通径：定义：过焦点且垂直于对称轴的相交弦[image: image136.emf]�
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直接应用抛物线定义，得到通径：
[image: image137.wmf]p
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五、关于弦长计算:直线与二次曲线相交所得的弦长
直线具有斜率
[image: image138.wmf]k

,直线与二次曲线的两个交点坐标分别为
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 EMBED Equation.DSMT4  [image: image141.wmf]12

1

1

yy

=+×-

2

k


注:实质上是由两点间距离公式推导出来的,只是用了交点坐标设而不求的技巧而已(因为
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，运用韦达定理来进行计算.

当直线斜率不存在是,则
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高二数学 选修2-1 第二章《圆锥曲线与方程》复习试卷

一、选择题：
1．曲线y=(x(与曲线与y= EQ \R(,4-x2) 所围成的图形面积是                         （   ）
A、(       B、 EQ \F((,4) 或 EQ \F((,2)         C、 EQ \F((,2)       D、不确定
2．设
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A.椭圆           B.直线            C.圆           D.线段

3．方程y=ax+b和a2x2+y2=b2(a>b>1)在同一坐标系中的图形可能是                (    )
4．椭圆
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有相同的焦点，则实数
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.双曲线kx2+4y2=4k的离心率小于2，则k的取值范围是                     (    )
（A）（-∞,0）      （B）(-3,0)      （C）(-12,0)     （D）(-12,1)翰林汇
6.设
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7．
与双曲线
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有共同的渐近线，且经过点A
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翰林汇8．抛物线y2=ax(a≠0)的准线方程是                                         (    )

(A)x= -
[image: image166.wmf]4

a

         (B)x=
[image: image167.wmf]4

a

         (C)x= -
[image: image168.wmf]4

|

a

|

         (D)x=
[image: image169.wmf]4

|

a

|


9.（辽宁卷10）已知点P是抛物线
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上的一个动点，则点P到点（0，2）的距离与P到该抛物线准线的距离之和的最小值为                                  （    ）
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10．（2009天津卷理）设抛物线[image: image175.wmf]2

y

=2x的焦点为F，过点M（[image: image176.wmf]3

，0）的直线与抛物线相交于A，B两点，与抛物线的准线相交于C，[image: image177.wmf]BF
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二、填空题：

11.（全国一15）在
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△

中，
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．若以
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为焦点的椭圆经过点
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，则该椭圆的离心率
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12．在椭圆 EQ \F(x2,16) + EQ \F(y2,4) =1内以点P（-2，1）为中点的弦所在的直线方程为__________

13．（2009福建卷理）过抛物线[image: image191.wmf]2

2(0)

ypxp

=>

的焦点F作倾斜角为[image: image192.wmf]45

o

的直线交抛物线于A、B两点，若线段AB的长为8，则[image: image193.wmf]p
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14.（海南卷14）过双曲线
[image: image196.wmf]22

1

916

xy

-=

的右顶点为A，右焦点为F。过点F平行双曲线的一条渐近线的直线与双曲线交于点B，则△AFB的面积为_______

15．若直线y=kx+2与双曲线x2-y2=6的右支交于不同的两点，则k的取值范围是__________

16．若直线y=kx-1与焦点在x轴上的椭圆
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总有公共点，则m的取值范围是      。

三、解答题：

17．已知△ABC，
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，第三个顶点
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18．求与圆
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都外切的动圆圆心的轨迹方程[image: image204.emf]�
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19．正三角形的一个顶点位于坐标原点，另外两个顶点在抛物线
[image: image205.wmf])
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上，求这个正三角形的边长．
20．已知抛物线
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两点，以弦长
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21．（北京卷19）．（本小题共14分）已知菱形
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的顶点
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，

在椭圆
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上，对角线
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所在直线的斜率为1．

（Ⅰ）当直线
[image: image216.wmf]BD

过点
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时，求直线
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（Ⅱ）当
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时，求菱形
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面积的最大值．

22．（广东卷18）．（本小题满分14分）设
[image: image221.wmf]0
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，椭圆方程为
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，抛物线方程为
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．如图4所示，过点
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作
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轴的平行线，与抛物线在第一象限的交点为
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，已知抛物线在点
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的切线经过椭圆的右焦点
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（1）求满足条件的椭圆方程和抛物线方程；

（2）设
[image: image229.wmf]AB

，

分别是椭圆长轴的左、右端点，试探究在抛物线上是否存在点
[image: image230.wmf]P

，使得
[image: image231.wmf]ABP

△

为直角三角形？若存在，请指出共有几个这样的点？并说明理由（不必具体求出这些点的坐标）．
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