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高 中 数 学 学 案      
课题：1.1.3 四种命题间的相互关系                    设计人： AAA 
	学习
重点
	四种命题的概念及相互关系

	学习
难点
	四种命题的相互关系.



	学习
目标


	进一步理解命题的概念，了解命题的逆命题、否命题与逆否命题，
会分析四种命题的相互关系. 
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	一、热身训练

1、指出下列命题中的条件与结论，并判断真假。

（1）矩形的对角线互相垂直且平分；

（2）函数
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有两个零点.

2、根据四种命题的概念完成下表：

原命题
逆命题
  否命题

逆否命题
若
[image: image2.wmf]p

，则
[image: image3.wmf]q


二、新课导入：

写出下列命题的逆命题、否命题及逆否命题，并分别判断它们的真假.

问题1：若f(x)是正弦函数，则f(x)是周期函数.
问题2：如果x＞10 , 那么x＞0 .

问题3：若b2－4ac＝0 , 则方程ax2＋bx＋c＝0 (a≠0)有两个相等的实根.
问题4：已知a,b∈R , 若a＝0 , 则ab＝0 .  
问题5：若x2－3x＋2＝0 ，则x＝2 .

思考1？ 观察上面5个例子中的原命题、逆命题、否命题以及逆否命题，你能说出每个例子中任意两个命题之间的相互关系吗？
四种命题的形式和关系如下图：（教师引导学生归纳给出）
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由原命题构成道命题只要将 [image: image5.png]


和 [image: image6.png]


换位就可以．由原命题构成否命题只要 [image: image7.png]


和 [image: image8.png]


分别否定为 [image: image9.png]
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和 [image: image11.png]
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，但 [image: image13.png]


和 [image: image14.png]


不必换位．由原命题构成逆否命题时不但要将 [image: image15.png]


和 [image: image16.png]


换位，而且要将换位后的 [image: image17.png]


和 [image: image18.png]


否定·
　
　原命题为真，它的逆命题不一定为真．
　　原命题为真，它的否命题不一定为真．
　　原命题为真，它的逆否命题一定为真．
　　因为互为逆否命题同真同假，所以讨论四种命题的真假性只讨论原命题和逆否命题中的一个，逆命题和否命题中的一个，只讨论两种就可以了，不必对四种命题形式—一加以讨论．
思考2？ 观察上面5个例子中的原命题、逆命题、否命题以及逆否命题，你能说出每个例子中的四种命题的真假性有几种情况吗？
结合上面的5个实例和思考2，你能从中发现四种命题的真假性间有什么规律吗？
知识导读，由于原命题和它的逆否命题有相同的真假性，所以我们在直接证明某一个命题为真命题有困难时，可以通过证明它的逆否命题为真命题，来间接地证明原命题为真命题。

三、典例精析

例 1  证明：若x2＋y2＝0 , 则x＝y＝0 .
四、针对训练
1. 写出下列命题的逆命题、否命题及逆否命题，并判断它们的真假.

（1）若
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（2）全等三角形一定是相似三角形；

（3）若
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，则
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全为0；

（4）函数
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有两个零点；

（5）同位角相等，两直线平行；
（6）线段垂直平分线上的点与这条线段两个端点的距离相等. 



2、思考？ 你认为哪些类型的问题宜用反证法证明？（教师引导学生给出）
答案：以下几种形式的命题常用反证法证明：
（1）某些命题的结论是否定形式，如不是、不能、不存在等；
（2）某些命题的结论以至多、至少、唯一等形式出现；
（3）某些命题的结论的反面非常明显或结论的反面容易证明；
（4）某些命题的直接证法较困难．
3、将下列命题改写成“若
[image: image24.wmf]p

，则
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”的形式.并写出它的逆命题、否命题和逆否命题，然后判断它们的真假：
（1）两条直线相交有且只有一个交点；

（2）线段的平分线上的点到这条线段两个端点的距离相等；

（3）矩形的对角线相等。

　
（4）正方形的四条边相等．
（5）若a,b都是偶数，则a+b是偶数

4、 下列各对命题的相互关系怎样，是否等价？
（1）
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（2）
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5、命题“若
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Ｂ．原命题的逆否命题
Ｃ．与原命题的逆否命题同真或同假
Ｄ．与原命题的逆命题同真
6、 用反证法证明命题“
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是无理数”时，假设正确的是（　　）
Ａ．假设
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是有理数


    
Ｂ．假设
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是有理数
Ｃ．假设
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或
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    Ｄ．假设
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是有理数
7、求证：若一个三角形的两条边不相等，则这两条边所对的角也不相等.
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