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不等关系与不等式

目标认知

学习目标：

1．了解现实世界和日常生活中的不等关系，感受在现实世界和日常生活中存在着大量的不等关系，了解不等式（组）的实际背景；

2．理解并掌握不等式的性质，理解不等关系；

3．能用不等式的基本性质比较代数式的大小。

重点：不等式的性质及运用性质判断命题的正误，用不等式的基本性质比较代数式的大小。

难点：不等式的性质及运用。

知识要点梳理
知识点一：符号法则与比较大小
1. 实数的符号

任意
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为正数）、
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为负数）三种情况有且只有一种成立。

2. 两实数的加、乘运算结果的符号具有以下符号性质：

   ①两个同号实数相加，和的符号不变
符号语言：
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②两个同号实数相乘，积是正数
符号语言：
[image: image9.wmf]0,00

abab

>>Þ>

；


[image: image10.wmf]0,00

abab

<<Þ>


③两个异号实数相乘，积是负数
符号语言：
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④任何实数的平方为非负数，0的平方为0
符号语言：
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3、比较两个实数大小的法则：对任意两个实数
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   对于任意实数
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三种关系有且只有一种成立。

说明：这三个式子实质是运用实数运算来比较两个实数的大小关系。它是本章的基础，也是证明不等式与解不等式的主要依据。 
　　知识点二：不等式的性质： 
不等式的性质可分为基本性质和运算性质两部分

基本性质有： 
　　(1) 对称性：
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　　(2) 传递性：
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　　(3) 可加性：
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　　(4) 可乘性：a>b，
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　　运算性质有： 
　 (1) 可加法则：
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(2) 可乘法则：
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(3) 可乘方性：
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(4) 可开方性：
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知识点三：比较两代数式大小的方法
1、作差法：

任意两个代数式
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后比较
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与0的关系，进一步比较
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的大小。
①
[image: image38.wmf]0b

aba

->Û>

；
②
[image: image39.wmf]0b

aba

-<Û<

；
③
[image: image40.wmf]0b

aba

-=Û=

。

2、作商法：

任意两个值为正的代数式
[image: image41.wmf]a

、
[image: image42.wmf]b

，可以作商
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后比较
[image: image44.wmf]a

b

与1的关系，进一步比较
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的大小。
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3、中间量法：

若
[image: image50.wmf]a>b

且
[image: image51.wmf]b>c

，则
[image: image52.wmf]a>c

（实质是不等式的传递性）.一般选择0或1为中间量.

4、利用函数的单调性比较大小

若两个式子具有相同的函数结构，可以利用相应的基本函数的单调性比较大小.

规律方法指导
1、作差比较法的步骤：

第一步：作差；

第二步：变形，常采用配方、因式分解等恒等变形手段，将“差”化为“积”；

第三步：定号，就是确定差是大于、等于还是小于0；

最后下结论。

概括为：“三步一结论”。这里“定号”是目的，“变形”是关键过程。
2、不等式的性质是进行不等式的变换、证明不等式和解不等式的依据，应正确理解和运用不等式的性质，弄清每条性质的条件与结论，注意条件与结论之间的关系。

3、关于不等式的性质的考察，主要有以下三类问题： 
　　(1)根据给定的条件，利用不等式的性质，判断不等式能否成立； 
　　(2)利用不等式的性质及实数的性质，函数性质，判断实数或代数式值的大小； 
　　(3)利用不等式的性质，判断不等式变换中条件与结论间的充分或必要关系。
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